PROPRIETA DEGLI “o PICCOLO”

Si riportano qui alcune proprieta degli “o piccolo”, utili
nel calcolo dei limiti di funzione attraverso gli sviluppi
di Taylor.

In tutte le formule che seguono, si suppone:
r— xg, xo€R.
1. Vh, ke |0,4+o0[, h < k:
flz)=o((z—z)*) = flz)=o0((z—=0)"),

In particolare: (x — x0)* = o ((:c — ﬂfo)h) :

2. Vh, k€ [0, +o0[:

0 ((37 — :I?o)h) +o0 ((m — ajo)k) — 0 ((:1: _ xo)min{h,k}) ;

1



3. Vh,k € [0, +o0]:
(x — zz:o)h -0 ((a: — wo)k) — 0 ((m _ xo)h+k) |
0 ((:U — :Uo)h> .0 ((x — xo)k) — 0 ((:13 _ xo)h+/€) ;
4. YV h,k € |0,+0]:

(o(z — xo)k)h = o ((x — 20)"") ;

5. Ve e R\ {0}, Vk € [0, +o0]:
¢ o((x—x0)*) =0 ((x—z0)") ,
o(c-(x—z0)") =0 ((:C — 20)%) ;
6. Vk € [0, 4+o0l:

o ((x —z0)" 4+ 0 ((x — x0)")) = 0 ((x — 20)") .
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Analoghe formule valgono per x — 400, quando le
quantita del tipo o((x — z¢)%) sono sostituite da quan-
titd del tipo o(z %) con k € [0, +oo[. Abbiamo quindi
per r — +00:

7. Vh,k €[0,400[, h < k:
f(x) = O(ZC_k> = f(x) = 0<$_h> ;

In particolare: =% =o (a:_h) ;

8. Vh,k € [0, +oo[:

o (:E—h) S (x—k> . (:1:_ min{h,k:}) ;

9. Vh, k € [0, +00]:
e o(z7F) =0 (x_(h+k)) ,
o(z7")0(x7*) =0 (a”"*H);
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10. Vh,k € [0, 4o0]:
(o(z™))" = 0 (&™*") ;

11. Ve e R\ {0}, Vk € [0, +o0]:

12. Vk € |0, 4o00:

0 (x_k + 0 (x_k)) =0 (x_k) :

Formule analoghe alle 7 — 12 valgono per x — —o0,
se tutte le quantitd o(xz~%), con k € [0, +oo[, sono
sostituite dalle quantita o((—x)™%).



