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LIMITI DI FUNZIONI (REALI)
Estendiamo la nozione di limite all’infinito a funzioni

reali di variabile reale

Def.| Sia f : R — R, diremo che f(z) tende al numero
L € R per x — +o0 se

Ve>03IM,>0: z2> M= |L— f(z)| <e.

In tal caso il numero L si dice il limite di f per z —

+00, e si scrive Hm f(z) = L.
—— T —+00 _

Allo stesso modo si definiscono

i) lim f(z) =+o00 <—

= r—+o0

VN >0 3M>0: Vz > My f(z) > N,

i) lim f(z) = —o0 <

r—r-}0o0

VN >0 IMy> 0: Vz > Myf(z) < —N.

La nozione di limite per £ — —oo viene data per sim-

metria:

3 lim f(z) =L <=

— —_— -

Ve >0 dMe>0: Vo < —Mg |f(z) — L| <k,

ovvero lim f(z)=1L < _liril (—z) = L.

T— — 00
A
Definiamo inoltre: \"Y’—\/
o A— 0. e ———— )




% i) lim f(z) = +o0 <=

€Xr—— 00

VN>03IM>0: Yz<—-M f(z)> N,

¥ i) lim f(2) = -0 <=

r—r—00

VN>03IM >0: Vx < —-M f(x) < —N.
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LIMITI AL FINITO

@J Sia f: R — R e xy € R; diremo che f(z) tende
al numero L € R per z — xg se

Ve > OEIé'E> 0: |z—xo| < (SE,CL' ﬁx\xo — |L— f(z)| < e.
\

In tal caso il numero L si dice il limite di f per x — g, |

e si scrive lim f(x) = L.
T—X0

NOTA: zp non viene preso in considerazione perché
non vogliamo che il valore di f in xq influenzi il limite.

Allo stesso modo si definiscono

i) lim f(z) =400 <=

T—T0

VN >030>0: Vr: |t —x9| <d,x#z0 flx)> N,

i) lim f(z) = —0c0 <=

VN > 030> 0: Vz: [z—z| < d,2 #zo f(z) < —N.
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L = kim $(x) (isrﬁ__,u{)
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VN>0 3650 : Vi, |x_x|<é, X £%,,
$(x)> N



NOTA: le definizioni di limite ora date si possono rias-

sumere con il linguaggio degli intorni: siano L, z¢ € R;
allora. |

lim f(x) =L <= V intorno I di L esiste un intorno

T—Xo

J di zg tale che se zg # z € J, allora f(z) € I.
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