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/Q-l'n'n, f('x,):.'l_. @VE)OBJ)O l'-.c. se xe]zo-S,xo+J£(‘ld.ofm§

x % Xo| 0LC Lo - L
(JGOGIR,,Lem-) € El )‘é(x) _IS&

Continuita in un punto

|Def.| Una funzione f & continua in z¢ € domf se
Ve > 0 34 > 0 tale che se z €]zg — 8,29 + d[Ndom f

allora |f(z)— f(zo)] < e.

NOTA: 1) se 2 € un punto di accumulazione per dom f
allora f e continua in g <= lim f(z) = f(xp).
r—To

2) se xp € un punto isolato di domf, allora f & continua
in zg. Infatti 3 6 > 0 tale che |z — d, 29 + d[Ndom f =
{zo }; quindi tale § verifica la def. di continuitd per ogni

e > 0. (xe]%y-8 %p+8[n domp = x =2, =>|g(x)_£(u)):ose)
Ve >0

_];)_gf,_] Analogamente si definisce la continuita a destra
(risp. sinistra) in z¢g € domf di f (prendendo intorni
destri (risp. sinistri) di zp): YE>0 38§>0 : xe€ [Xo, Xo+ 5[“ d""‘;
(xe]*o-8,%,n dormJ’_) —> [ (x)-Jx.)|<E -
Classificazione dei punti di discontinuita
Xo&domp , di Lacumulaziome per eloomf -
£ 1)se lim f(z) =L € R con L # f(xg), allora si

r—9
dice che in 2y f presenta una discontinuita eliminabile.

Cio perché la funzione definita da

h(z) = {{;(x) se x € domf, x # xo

se T = xy
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€ continua in x; Hxo) - - -9
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¥ 2) se lim f(z) = oo, oppure se esistono i limiti
L—Tg

destro e sinistro e uno di questi & infinito, allora si dice

che zg € punto di infinito;

% 3) se i limiti destro e sinistro esistono in R ma

sono differenti si dice che zg & punto di salto;

¥ 4) se uno dei due limiti destro o sinistro non esi-

ste, allora si dice che xg presenta una discontinuitd di

seconda specie. |
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Classificazione dei punti di discontinuita.
Esempi

‘ £y

\ /

1) La funzione f : R — R definita da

) 40 1¢
x<, sex
f(x)—{l, sex =0 >
0 ®
presenta in o = 0 una discontinuitd eliminabile
(0 o & un punto di discontinuita eliminabile per
f). Infatti al)lil% f(z) =0%# f(0) =1. /\|9.
2) La funzione f : R — R definita da 14
1 20 -5
f@)y=qa" " - 0 2
1, sex =0
ha in zo = 0 un punto di infinito. " Infatti
lim f(x) = +oo0.
r—0F



3)

A
La funzione f : R — R definita da .

&

f(:l:):{l’ sex >0 .

—1, sex <O
- -1

presenta in o = 0 una discontinuitd a salto (o g
e un punto di discontinuita a salto per f) . Infatti
lim f(x)= +1.

z—0TL

LLa funzione f : R — R definita da

- 1
sin—, sex <0 - P
x ]
flx)=<0, sex=0 'n

B 4

-
x

1 | '
—, sex >0 0
\ T J
presenta in xg = 0 una discontinuita di seconda
specie (0 g € un punto di discontinuita di secon-

da specie per f). Infatti non esiste il lim f(x)
z—0~

(mentre si ha lim f(z) = +00).
z—0t



NOTA: Um 11um.td dr dusconlimuila di é{ e
henmyuee um |‘Lwnto qv.lwdiememte_ "y dmrnJZ

P:Bajo} — R, J(x)=4 ,¥Vx+0
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0 mon € um pumbo di dvacmntcmtctdtaﬁ
0¢ dormoﬁ
Q € uma bm%o&»u,td oli 09,

do welta €20 e um animbato veatccole di(g




NOTA: Um pumlo du dincontimuila” du 2? e
Jemyuee un uumto qm,wiemernte o dmn;

3 /Fff——*‘ﬂ )4'§(*)=-L e

62(0):1 i P‘Z:d oure

w =

x e D* T e um P tor
— ‘- % e

Qim, X - :
e 8 2(x)= \ dircont.

0 mom € um Wd" Mcmtofdt([;
Ogdcmt&
Q ¢ uma bm%ogo)utdldxdpr

do selta € =0 e um arimbato veatccole df 02



