
Formula di integrazione per sostituzione
per integrali indefiniti

f ∈ C0(I), φ ∈ C1(J), φ : J → I, I, J ⊆ R intervalli:∫
f(x) dx =

∫
f(φ(t))φ′(t) dt , (x = φ(t))

Esempio 1.Calcolare∫
arctan3(t)

1

1 + t2
dt .

Si osserva che
d

dt
(arctan(t)) =

1

1 + t2
; quindi, po-

sto φ(t) = arctan(t), l’integrale da calcolare risulta

della forma

∫
(φ(t))3φ′(t) dt. Ponendo x = φ(t)

(dx = φ′(t) dt =
1

1 + t2
dt) si calcola

∫
arctan3(t)

1

1 + t2
dt =

∫
x3 dx =

x4

4
+c =

arctan4(t)

4
+c .
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Esempio 2. Calcolare

∫
ex

1 + ex
dx.

Si osserva che
d

dx
(1 + ex) = ex. Quindi l’integrale è

della forma

∫
1

φ(x)
φ′(x) dx, con φ(x) = 1 + ex. Po-

nendo y = φ(x) = 1+ex (dy = φ′(x) dx = ex dx) con
la formula di integrazione per sostituzione si calcola:∫

ex

1 + ex
dx =

∫
1

y
dy = log |y|+c = log(1+ex)+c .
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