
NUMERI REALI

Dimostrazione del Teorema di completezza. Sia
A ⊂ R, A 6= ∅, superiormente limitato
⇒ A ammette almeno un maggiorante (cioè ∃M ∈ R:
a ≤ M , ∀ a ∈ A).
Poniamo B 6= ∅ l’insieme di tutti i maggioranti di A,
cioè

B = {M ∈ R : a ≤ M , ∀ a ∈ A} .

Per definizione, A e B sono classi separate

Assioma di completezza ⇒ ∃ c ∈ R elemento separatore

• a ≤ c, ∀ a ∈ A ⇒ c ∈ B (c è un maggiorante di

A)

• c ≤ M , ∀M ∈ B ⇒ c è minorante di B

Allora c = min B = sup A.
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